Συνημμένο 316.

Πρόταση 15.
7ι(191). Σε κάθε τρίγωνο, οι δύο τριάδες τομών των μεσοκαθέτων στις διχοτόμους του, με τις πλευρές του τριγώνου, αποτελούν τις κορυφές δύο τριγώνων, ομολογικών με το τρίγωνο αναφοράς.
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Aπόδειξη [Σχήματα 7ι(141) (α) και (β)]. 
Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ και τις δύο τριάδες τομών α, β, γ και β', γ', α', των μεσοκαθέτων στις διχοτόμους ΓΖ, ΑΔ, ΒΕ με τις πλευρές ΒΓ, ΓΑ, ΑΒ   και ΓΑ, ΑΒ, ΒΓ, αντίστοιχα.  Θα αποδείξουμε  ότι: Κ≡Αα∩Ββ∩Γγ , Κ'≡Αα'∩Ββ'∩Γγ'. (1)

ή ότι το κάθε ένα από τα τρίγωνα αβγ και α'β'γ', είναι ομολογικό με το τρίγωνο ΑΒΓ.

1Ος Τρόπος (Αναλυτικός).
Εύκολα αποδεικνύ-

-2-

ουμε ότι π.χ. το τετράπλευρο ΑβΔγ' είναι ρόμβος, οπότε:  Δβ // ΑΒ                                         
[image: image8.bmp].                                                                                            (2).         
Ακόμη, είναι γνωστό ότι:        
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Έτσι, από τις σχέσεις  (2), (3)
[image: image3.wmf]β

γ

=

Γ

β

β

Α

⇒

.                                            (4).

Όμοια βρίσκουμε και ότι:  
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Άρα, από τις σχέσεις (4), (5)
[image: image6.wmf]1

=

γ

α

•

α

β

•

β

γ

=

Α

γ

γ

Β

•

Β

α

α

Γ

•

Γ

β

β

Α

⇒

, οπότε σύμφωνα με το γνωστό θεώρημα Ceva (αντίστροφο), θα αληθεύει η πρώτη των (1). 

Όμοια αποδεικνύουμε και την δεύτερη των (1).
2ος Τρόπος [Με βάση την Κατασκευή 7ι(190) και τον γ.τ. 7ι(189)]. 
Αν  Κ≡Ββ∩Γγ, τότε σύμφωνα με την παραπάνω κατασκευή 7ι(190) (Συνημμένο 315, ποστ 61), για το σημείο Κ, θα είναι και:      

                                           ΚΑ1=ΚΒ1=ΚΓ1.                                           (6).                                                     Άρα, είναι και ΚΑ1=ΚΒ1. Τούτο σημαίνει ότι το Κ θα  ανήκει και στον γ.τ. 7ι(189) (Συνημμένο 314, ποστ  57), που αντιστοιχεί στην γωνία Α και που εδώ είναι η ευθεία Αα. Δηλαδή, το Κ ανήκει και στην Αα ή ότι:  Κ≡Αα∩Ββ∩Γγ .                                                                                                

Όμοια βρίσκουμε και ότι:  Κ'≡Αα'∩Ββ'∩Γγ'.

Παρατήρηση.                                                                                                                    Εύκολα διαπιστώνουμε ότι τα σημεία Κ, Κ' της Πρότασης 7ι(191), είναι τα ίδια με εκείνα των Προτάσεων 4η(181), 5θ(160), 7ι(192), 8ι(3), 10ι(68)(Τόμοι 4, 5, 7, 8, και 10 αντίστοιχα), του βιβλίου μου Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας.

Νίκος Κυριαζής
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