Συνημμένο 315.

[image: image3.bmp]    Πρόβλημα Γεωμετρικής κατασκευής.                                                            

7ι(190). Στο επίπεδο τριγώνου να ορισθεί  σημείο τέτοιο ώστε τα τρία τμήματα, των παραλλήλων από το σημείο αυτό στις πλευρές του τριγώνου, που περιέχονται από ένα μεταξύ σημείου αυτού και κάθε μίας πλευράς του τριγώνου αναφοράς, να είναι ίσα. 
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Λύση [ Σχήμα 7ι(141) (α)].
(α).  Ανάλυση.                                                                                                          Αν το ζητούμενο σημείο είναι το Κ και Α1, Β1, Γ1, είναι οι τομές των παραλλήλων από το Κ στις πλευρές ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ, αντίστοιχα τριγώνου ΑΒΓ,  τότε θα είναι:  ΚΑ1=ΚΒ1=ΚΓ1. (1).  
 Έτσι, επειδή π.χ. είναι: ΚΓ1=ΚΑ1, το Κ θα ανήκει στον γ.τ. της § 7ι(189). Δηλαδή ανήκει στην ευθεία Ββ του σχήματος
 7ι(141) (α).  
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 Επίσης, επειδή είναι και: ΚΒ1=ΚΑ1, όμοια βρίσκουμε ότι το Κ θα ανήκει στον γ.τ. της § 7ι(189). Δηλαδή ανήκει στην ευθεία Γγ του ίδιου σχήματος.                  

 Συνεπώς, το Κ θα είναι η τομή των ευθειών Ββ, Γγ, οπότε οδηγούμαστε στην παρακάτω κατασκευή.
(β). Κατασκευή.  Φέρουμε τις μεσοκάθετες στις εσωτερικές διχοτόμους ΑΔ, ΒΕ, του τριγώνου ΑΒΓ, που τέμνουν τις ΑΓ, ΑΒ, στα σημεία β, γ, 
αντίστοιχα. Η τομή των Ββ, Γγ, αν είναι το Κ, τότε λέμε ότι τούτο είναι το ζητούμενο σημείο. 
(γ). Απόδειξη . 
Για να είναι το Κ το ζητούμενο σημείο , πρέπει να αληθεύει η σχέση (1).                                Πραγματικά, επειδή το Κ ανήκει στην Ββ, σύμφωνα με την Πρόταση 7ι(189), θα είναι ΚΓ1=ΚΑ1, ενώ επειδή το Κ ανήκει και στην Γγ, θα είναι και ΚΒ1=ΚΑ1, οπότε είναι:       ΚΑ1=ΚΒ1=ΚΓ1.
 Δηλαδή αληθεύει η σχέση (1).       

(δ). Διερεύνηση.
Εύκολα διαπιστώνουμε ότι το ζητούμενο σημείο, δεν είναι μόνο το Κ για το τρίγωνο ΑΒΓ, αλλά δύο, τα Κ, Κ', όπως φαίνεται στο σχήμα 7ι(141) (β), στην παράγραφο 4η(181) αλλά και στο  γ. τ. της παραγράφου 7ι(189). Ακόμη, όπως αποδεικνύεται στην Πρόταση 4η(181) και φαίνεται στο σχήμα 4 η(192) (α) και τα έξι τμήματα αυτά που συντρέχουν στα Κ, Κ', είναι ίσα όλα μεταξύ τους.
Τίθεται για έρευνα, αν υπάρχουν και άλλα τρία ζεύγη τέτοιων σημείων, εκτός (παράπλευρα) του τριγώνου ΑΒΓ (Επέκταση του Προβλήματος). 
Παρατηρήσεις.                                                                                                                (α). Είναι φανερό ότι η Πρόταση  4η(181) του τόμου 4 του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας», είναι ίδια με την Κατασκευή 7ι(190), αλλά με άλλη διαπραγμάτευση και  για την οποία δίνεται εδώ ένας άλλος τρόπος κατασκευής, αφού μετά την κατασκευή των σημείων Κ, Κ' μπορούμε εύκολα να κατασκευάσουμε το εγγεγραμμένο εξάπλευρο στο τρίγωνο ΑΒΓ, το οποίο στην Πρόταση 4η(181) ζητείται να κατασκευασθεί. 
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 (β). Εφαρμογή της Πρότασης 7ι(190), αποτελεί  η Πρόταση 10ι(75) (τόμος 10), 

του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας». 
(γ). Επίσης εφαρμογή της Πρότασης 7ι(190), αποτελεί και η Πρόταση 11(97) (τόμος 11), του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας».   

 (δ). Με την Πρόταση 7ι(191) αποδεικνύεται και ότι Κ≡Αα∩Ββ∩Γγ  και Κ'≡Αα'∩Ββ'∩Γγ'.                                                                                                              
Νίκος Κυριαζής
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