Συνημμένο 297.
Σημαντική και Πιστεύω Πρώτο - εμφανιζόμενη Πρόταση.

Πρόσφατη Επινόησή μου.

Πρόταση 11/34.

Το ριζικό κέντρο, κάθε τριάδας τυχαίων κύκλων με χορδές τα ύψη οξυγώνιου τριγώνου, συμπίπτει με το ορθόκεντρο του τριγώνου αυτού.
Απόδειξη.

Έστω οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, του οποίου τα τρία ύψη ΑΔ, ΒΕ, ΓΖ, συντρέχουν σε σημείο Η (ορθόκεντρο).

Θα αποδείξουμε ότι το ριζικό κέντρο Ρ, των τριών τυχαίων κύκλων κ1, κ2, κ3, που έχουν χορδές τα τμήματα ΑΔ, ΒΕ, ΓΖ αντίστοιχα, συμπίπτει με το ορθόκεντρο Η του τριγώνου ΑΒΓ.
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Πραγματικά, αν γράψουμε τον βοηθητικό κύκλο κ5 διαμέτρου ΒΓ, ο οποίος προφανώς περνά από τα Ζ και Ε (
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ΒΕΓ=900), αν οι κύκλοι κ2, κ3 τέμνονται στα σημεία Λ, Μ, τότε οι τρεις ριζικοί άξονες ΒΕ, ΓΖ, ΛΜ, των τριών κύκλων κ2, κ3 κ5, θα συντρέχουν στο ριζικό τους κέντρο Ρ1≡ΒΕ∩ΓΖ.

Βλέπουμε δηλαδή ότι η ΛΜ, περνά από την τομή των ΒΕ, ΓΖ, η οποία συμπίπτει με το ορθόκεντρο Η του τριγώνου ΑΒΓ, ή ότι η ΛΜ περνά από το Η. 

Αν χρησιμοποιήσουμε και τους βοηθητικούς κύκλους κ4, κ6, διαμέτρων ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα και αν οι ριζικοί άξονες των δύο ζευγών κύκλων κ1, κ2 και κ3, κ1, είναι οι ΘΙ και ΝΞ, τότε αποδεικνύουμε, όπως παραπάνω ότι και οι ΘΙ, ΝΞ αντίστοιχα, περνούν από το ορθόκεντρο Η του τριγώνου ΑΒΓ.

Συνεπώς, αφού οι τρεις ριζικοί άξονες των κύκλων κ1, κ2, κ3, περνούν από το Η, το Η θα είναι το ριζικό τους κέντρο Ρ, ή ότι Ρ≡Η.

Ειδική περίπτωση 1.

Όταν οι κύκλοι κ1, κ2, κ3, περνούν αντίστοιχα από τις κορυφές Β, Γ, Α, που και τότε προφανώς η παραπάνω πρόταση αληθεύει, καθώς τότε οι τρεις κύκλοι κ1, κ2, κ3, συμπίπτουν με τους κύκλους κ4, κ5, κ6 αντίστοιχα και  οι τρεις ριζικοί άξονες τους συμπίπτουν με τα αντίστοιχα ύψη του τριγώνου ΑΒΓ. Δηλαδή είναι ΘΙ≡ΕΒ, ΛΜ≡ΖΓ, και ΞΝ≡ΑΔ.

Ειδική περίπτωση 2.

Αν οι κύκλοι κ1, κ2, κ3, έχουν διαμέτρους τα ύψη του τριγώνου ΑΒΓ, προφανώς και στην ειδική περίπτωση αυτή, αληθεύει η παραπάνω Πρόταση. Η απόδειξη και εδώ γίνεται, όπως ακριβώς παραπάνω, στη γενική περίπτωση.

Παρατηρήσεις.
(α). Αν εφαρμόσουμε τον τρόπο που εφαρμόσαμε για την απόδειξη της παραπάνω Πρότασης, τότε εύκολα αποδεικνύουμε ότι η Πρόταση αυτή δεν αληθεύει σε αμβλυγώνια τρίγωνα.

(β). Η παραπάνω Πρόταση με την απόδειξή της, έχει καταχωρηθεί στον τόμο 11 του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας», στην παράγραφο 11/34.

Νίκος Κυριαζής.
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