Συνημμένο 40.

Κριτήριο 67.
10ι(188). Αν σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(γων.Α=1 ορθή και ΑΓ>ΑΒ), Δ είναι η προβολή του Α στη ΒΓ, Θ είναι τo ίχνος της διχοτόμου της γωνίας ΔΑΓ στην, ΓΔ και είναι:  
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Ó÷Þìá 37.
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Σχήμα 37.

,                                                                           (1).    τότε και μόνο τότε, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό».

                                                                                                                                             Απόδειξη (Σχήμα 37). 
α). Ευθύ.
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Δηλαδή, αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό», θα αποδείξουμε ότι αληθεύει η σχέση (1).                                                         Πραγματικά, αν Ε είναι τo ίχνος της διχοτόμου της γωνίας Β στην ΑΓ, τότε σύμφωνα με το παραπάνω λήμμα 2, θα είναι ΕΘ//ΑΔ
[image: image2.wmf]⇒

 ΕΘ
[image: image3.wmf]⊥

ΒΓ.

Άρα, επειδή και ΕΑ
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ΑΒ, τα Α, Θ είναι συμμετρικά ως προς την ΒΓ και επομένως ΒΘ=ΑΒ.                                         (2).                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                        

Ακόμη, επειδή το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό», σύμφωνα με το κριτήριο 1, θα είναι και ΓΔ=ΑΒ.                                                                                                   (3).
Επίσης, επειδή το τρίγωνο ΑΒΓ είναι Χρυσό, σύμφωνα με το κριτήριο 3, θα είναι:   
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Άρα, η (4) λόγω της (3), γίνεται:  
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Ομοίως, (5) λόγω της (2), γίνεται:  
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(β). Αντίστροφο.
Δηλαδή, αν αληθεύει η σχέση (1), θα αποδείξουμε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό».
                                                                   -2-

Από την σχέση (1)  
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Αποδεικνύουμε, όπως ακριβώς στο ευθύ, ότι αληθεύει η σχέση (2), οπότε η (6) γίνεται:  
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Εξάλλου, από τα όμοια ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΓ, ΔΒΑ, παίρνουμε:          
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Έτσι, η (7) λόγω της (8), γίνεται:  
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 ή ΓΔ=ΑΒ, οπότε το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ είναι «Χρυσό» (Κριτήριο 1).[Πρόταση 6ι(40)].

Παρατήρηση .

Το Κριτήριο 67 καταχωρήθηκε στον τόμο 10 και στην παράγραφο 10ι(188), του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας».
                                                                                        Θεσσαλονίκη  18-6-2910. 

                                                                                              Νίκος Κυριαζής.
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