Συνημμένο 39.

Κριτήριο 64.
10ι(187). Αν σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(γων.Α=1 ορθή και ΑΓ>ΑΒ), Δ είναι η προβολή του Α στη ΒΓ, Ε είναι τo ίχνος της διχοτόμου της γωνίας Β στην ΑΓ και συντρέχουν το ύψος ΔΕ' του τριγώνου ΔΑΓ, η διχοτόμος ΑΘ της γωνίας ΔΑΓ του τριγώνου ΔΑΓ και η συμμετροδιάμεσος ΓΙ του τριγώνου ΑΒΓ, τότε και μόνο τότε, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό».

                                                                                                                                              Απόδειξη (Σχήμα 38). 
α). Ευθύ.
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Δηλαδή, αν το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό», θα αποδείξουμε ότι είναι: ΔΕ'
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Ó÷Þìá 38.
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Σχήμα 38.

ΓΙ
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Λ  και  ΔΕ
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Λ.                                                                  Πραγματικά, αφού το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό», «χρυσό» θα είναι και το όμοιό του τρίγωνο ΔΑΓ (Λήμμα 1) [Πρόταση 7ι(134)].
Ακόμη επειδή, σύμφωνα με το Λήμμα 2 [Πρόταση 7ι(137)(ευθύ), θα είναι ΕΘ//ΑΒ
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ΒΓ, η ΕΘ είναι αντιπαράλληλη της ΑΒ ως προς τις πλευρές της γωνίας Γ και επειδή η ΓΙ είναι συμμετροδιάμεσος η ΓΙ θα περνά από το μέσον της ΕΘ (Θεώρημα 11-14.1 της Γεωμετρίας του Γ. Τσίντσιφα). Αλλά η ΕΘ//ΑΔ, οπότε η ΓΙ θα περνά και από το μέσον Κ της ΑΔ, ή η ΓΚ είναι διάμεσος του τριγώνου ΔΑΓ.
Συνεπώς, σύμφωνα με το Κριτήριο 5 [ευθύ της Πρότασης 7ι(41)] θα είναι ΔΕ'
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Λ ή ΔΕ'
[image: image9.wmf]∩

ΑΘ

∩

ΓΙ
[image: image10.wmf]≡

Λ και επειδή το τρίγωνο ΑΒΓ είναι χρυσό, θα είναι και ΔΕ
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Λ, καθώς Ε'
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Ε (Κριτήριο2) [ευθύ Πρότασης 6ι(41)].
(β). Αντίστροφο.
Δηλαδή, αν ΔΕ'
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Λ, θα αποδείξουμε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό» και ΔΕ
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Λ.
Αποδεικνύουμε, όπως ακριβώς στο παραπάνω ευθύ, ότι η ΓΚ ή ΓΙ είναι διάμεσος του ορθογώνιου τριγώνου ΔΑΓ, οπότε, αφού δίνεται ότι 

ΔΕ'
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Λ, ή ΔΕ'
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Λ, το τρίγωνο ΔΑΓ θα είναι Χρυσό 
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(Κριτήριο 5) [αντίστροφο της Πρότασης 7ι(41)]. Άρα χρυσό θα είναι και το όμοιό του τρίγωνο ΑΒΓ (Λήμμα 1) [Πρόταση 7ι(134)].

Έτσι, επειδή το τρίγωνο ΑΒΓ είναι χρυσό, θα είναι και Ε'
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Ε (Κριτήριο2) [ευθύ Πρότασης 6ι(41)], οπότε θα είναι και ΔΕ
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Παρατήρηση .

Το Κριτήριο 64 καταχωρήθηκε στον τόμο 10 στην παράγραφο 10ι(187), του βιβλίου μου «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας»
                                                                                        Θεσσαλονίκη 15 -6-2910                                                                                     

                                                                                              Νίκος Κυριαζής.
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