Συνημμένο 38.

Κριτήριο 63.
10ι(185). Αν σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(γων.Α=1 ορθή και ΑΓ>ΑΒ), Δ είναι η προβολή του Α στη ΒΓ, Ε, Θ είναι τα ίχνη των διχοτόμων των γωνιών Β, ΓΑΔ στις ΑΓ, ΓΔ αντίστοιχα, Τ η προβολή του Θ στην ΑΓ και συμβαίνει να είναι ισοτομικά τα Ε, Τ της ΑΓ, τότε και μόνο τότε, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό».

Απόδειξη (Σχήμα 37). 
α). Ευθύ.
Δηλαδή, αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό», θα αποδείξουμε ότι τα Ε, Τ είναι ισοτομικά.
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Πραγματικά, θα είναι:  
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 και επειδή, σύμφωνα με το Κριτήριο 4 [Πρόταση 6ι(53)], θα είναι:  
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Ακόμη, επειδή η ΑΔ είναι διχοτόμος της γωνίας ΓΑΔ και ΘΔ
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ΑΔ, ΘΤ
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ΑΓ, θα είναι ΑΤ=ΑΔ, οπότε  
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Αλλά το τρίγωνο ΔΑΓ είναι όμοιο με το ΑΒΓ, οπότε η (2) γίνεται: 
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Έτσι, από τις σχέσεις (1), (3) 
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ή  ΑΕ=ΓΤ. Δηλαδή, τα Ε, Τ είναι ισοτομικά της ΑΓ.
(β). Αντίστροφο.
Δηλαδή, αν τα σημεία Ε, Τ, είναι ισοτομικά της ΑΓ, θα αποδείξουμε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι «χρυσό»

Επειδή τα σημεία Ε, Τ, είναι ισοτομικά της ΑΓ, θα είναι ΑΕ=ΤΓ ή ΓΕ=ΤΑ, οπότε:
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Ακόμη είναι:                                
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Αλλά, επειδή τα τρίγωνα ΔΑΓ, ΑΒΓ είναι όμοια, θα είναι:  
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 και επειδή η ΑΘ είναι διχοτόμος της γωνίας ΓΑΔ, θα είναι ΑΔ=ΑΤ, οπότε θα είναι 
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 και συνεπώς η (5) γίνεται: 
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Έτσι από τις (4), (6) 
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 ή ΑΤ2=ΑΓ.ΓΤ και επομένως το Τ είναι χρυσή τομή της ΑΓ. Άρα χρυσή τομή θα είναι και το Ε της ΑΓ, αφού το Ε είναι ισοτομικό του Τ, οπότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι Χρυσό (Κριτήριο 7)[Πρόταση 7ι(127)].
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