
 

Μπάμπης Στεργίου – Ιανουάριος 2017 

 

Υπόδειξη  ( Από τη Φωτεινή Καλδή) 

Α) Η συνάρτηση f  είναι παραγωγίσιμη στο    με 1 xf (x) e (1 x)     

♦ 1 xf (x) 0 e (1 x) 0 x 1        

♦ 1 xf (x) 0 e (1 x) 0 x 1        

Στο διάστημα 
1
A ( ,1]   η f είναι γνησίως αύξουσα, στο διάστημα 

2
A [1, )    γνησίως φθίνουσα και στο χ =1 παρουσιάζει ολικό μέγιστο 

ίσο με  f (1) 1  . 

 

Β) Είναι 1 xf (x) e (x 2)    , 1 xf (x) 0 e (x 2) 0 x 2       .Επίσης :  

1 xf (x) 0 e (x 2) 0 x 2        

Στο διάστημα [2, )  η f είναι κυρτή, στο διάστημα ( ,2]   κοίλη και 

στο χ=2 παρουσιάζει σημείο καμπής το  Μ(2,f(2))  με  1f (2) 2e  . 

Γ) Στο διάστημα 
1
A ( ,1]   η f είναι γνησίως αύξουσα με   

1 x
f (A ) ( lim f (x),f (1)] ( ,1]


    

αφού  1 x

x x
lim f (x) lim (xe ) ( )( )

 
       



Στο διάστημα 
2
A [1, )   η f είναι γνησίως φθίνουσα με : 

2 x
f (A ) ( lim f (x),f (1)] (0,1]


   αφού 

( )

( )
1 x

x 1 x 1x x x D.L.H x

x 1
lim f (x) lim (xe ) lim lim 0

e e






    
     

Άρα το σύνολο τιμών είναι το 
1 2

f (A )Uf (A ) ( ,1]   

Προφανώς το ένα από τα δύο όρια μπορεί να αποφευχθεί, αφού η 

συνάρτηση έχει μέγιστο το 1. 

 

Δ)Η συνάρτηση δεν έχει κατακόρυφες ασύμπτωτες αφού 
f
D    και η 

f  είναι συνεχής  . 

Είναι επίσης 
x
lim f (x) 0


  .Άρα ο άξονας  x’x ( y 0  ) είναι οριζόντια 

ασύμπτωτη . 

 

 

Ε) Είναι   f(0)=0 και  f(x)>0 για x>0.     Το ζητούμενο εμβαδό  είναι : 
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