Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) με 
[image: image1.wmf]20
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. Από το σημείο Β φέρνουμε ημιευθεία που σχηματίζει με τη ΒΓ γωνία 30º και τέμνει την προέκταση της ΑΓ στο Δ. Από την κορυφή Γ φέρνουμε κάθετο στη ΒΔ που τέμνει την ΒΔ στο Η και την ΑΒ στο Ε. Αν ΑΜ το ύψος του τριγώνου ΑΒΓ και ΓΝ η διχοτόμος της γωνίας του Γ, να δειχθεί ότι:
i)  ΒΓ=2ΓΗ .

ii)  Τα τρίγωνα ΓΜΝ, ΓΗΔ είναι ίσα.
iii)  Το τρίγωνο ΓΑΕ είναι ισοσκελές.

iv)  Τα τρίγωνα ΝΓΑ, ΔΓΕ είναι ίσα.

v) Η γωνία 
[image: image2.wmf]Ù
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 ισούται με 50º, όπου Ζ το σημείο τομής των ΕΔ, ΒΓ.
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i) Επειδή το τρίγωνο  ΓΗΒ είναι ορθογώνιο με 
[image: image4.wmf]30

Ù

GBH=°

 είναι 
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 (1) ή ΒΓ=2ΓΗ.

ii)  Επειδή το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με 
[image: image6.wmf]20
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έχουμε: 
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 κι επειδή η ΓΝ είναι διχοτόμος της γωνίας 
[image: image8.wmf]Ù
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 είναι 
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 (2). 
Ακόμα 
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 (ως εξωτερική του τριγώνου ΑΒΓ) και 
[image: image11.wmf]180903060
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 (από το ορθογώνιο τρίγωνο ΒΓΗ), άρα 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image13.wmf](2)

=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image14.wmf]Ù
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.
Τότε τα ορθογώνια τρίγωνα ΓΜΝ, ΓΗΔ έχουν:

· 
[image: image15.wmf]ÙÙ
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· 
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.

Επομένως είναι ίσα.
iii)  Είναι 
[image: image17.wmf]8020100
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 (ως εξωτερική γωνία του τριγώνου ΑΒΓ), οπότε από το τρίγωνο ΒΕΓ έχουμε:
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=180º-100º-60º=20º. 
Δηλαδή 
[image: image19.wmf]20
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, άρα το τρίγωνο ΑΓΕ είναι ισοσκελές με ΓΑ=ΓΕ.
iv) Τα τρίγωνα ΝΓΑ, ΔΓΕ έχουν:

· ΓΑ=ΓΕ (από iii) ερώτημα) 

· 
[image: image20.wmf]40

ÙÙ

NGA=HGD=°

 (από ii) ερώτημα)

· ΓΝ=ΓΗ (γιατί τα τρίγωνα ΓΜΝ, ΓΗΔ είναι ίσα).

Επομένως είναι ίσα (από 1ο κριτήριο ισότητας τριγώνων) κι έτσι 
[image: image21.wmf]20
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.

v)  Είναι 
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 (παραπληρωματική της γωνίας 
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). Οπότε από το τρίγωνο ΕΓΖ έχουμε: 
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